MODULSCHEMATA ELLIPTISCHER KURVEN

Grundlagen

Cartier-Divisoren
A-Strukturen

Modulschemata

Das allgemeine Modulproblem
Das Level-N Modulproblem

Aufstieg der Modulschemata Es sei (M,,, 1,,, S, E) das feine Modulschema zum
vollen Level-m-Modulproblem fiir elliptische Kurven tiber Z[1/m]:
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Wir wollen daraus das feine Modulschema (M, ,, 715, Smn, E’) fiir das Level-nm-
Modulproblem tiber Z[ ﬁ] konstruieren.
Wir betrachten dazu das Diagramm
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in dem alle Quadrate kartesisch sind. Die Abbildung p ist endlich etale.

Weiter setzen wir

"o _
Tpp=Ui10wW1=q

" _ _
Sppn = V20 W2 =(>

Mit dem kartesischen Diagramm
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konstruieren wir sowohl E’ = E; , als auch die Schnitte 1,,,,,, Sy
Es sei nun & — T eine elliptische Kurve tiber T mit Schnitten r; _, s
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Um das notwendige kartesische Diagram
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zu konstruieren, beginnen wir mit dem Diagramm
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um z und ¢ festzulegen.
Esist u’: T — M,,, gegeben durch:
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Dal u’ auch wirklich die Darstellungsabbildung ist, erkennt man am Diagramm
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in dem alle Quadrate kartesisch sind. Es ist damit
u*(E)=(pu'J(E)=u'(E)=§6
und v’ ist als Darstellungsabbildung v’ : T — M,,,, nachgewiesen.

Jiirgen Bohm, Wertheim, November 30, 2025



